 lysyuczymatmy.pl ZESTAW TEMATYCZNY

WARTOSC

BEZWZGLEDNA

Wszystkie zadania z matur 2015-2026 - poziom rozszerzony

Od najtatwiejszego do najtrudniejszego - z kluczem

ZAWARTOSC ZBIORU

14 ZADAN

D 0 ¢

Tomasz Saweczko - lysyuczymatmy.pl © 2026 - wszelkie prawa zastrzezone


https://www.lysyuczymatmy.pl
https://www.youtube.com/@lysyuczymatmy
https://www.instagram.com/lysyuczymatmy
https://www.tiktok.com/@lysyuczymatmy

O AUTORZE

Dzien dobry!

Nazywam sie Tomasz Saweczko, w internecie jestem znany jako ,,Lysy
uczy matmy”. Ucze matematyki od ponad 20 lat, a studiowalem ja na
Uniwersytecie Jagiellonskim, Uniwersytecie Warszawskim i Uniwersytecie

im. Fryderyka IT w Neapolu.

& WSZYSTKO DO MATURY ROZSZERZONEJ

Kurs maturalny wraz z materiatami pomocniczymi, autorskie arkusze probne, zbiory zadan i inne.

lysyuczymatmy.pl/rozszerzenie

@ DARMOWY KURS DO MATURY ROZSZERZONEJ

Filmy, materialy do pobrania i zadania do samodzielnej pracy — calo$¢ prowadze na YouTubie,

a komplet zebrany jest tutaj:

lysyuczymatmy.pl/yt-matura-rozszerzona-kurs

\
J

B ARKUSZE PROBNE

Wiasne arkusze do prze¢wiczenia calej matury, z rozwiazaniami:

lysyuczymatmy.pl/arkusze

© YouTube d" TikTok Instagram & lysyuczymatmy.pl

Powodzenia na maturze - i do zobaczenia na kanale!
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O tym zestawie

W tym pliku sa wszystkie zadania z wartosci bezwzglednej, jakie pojawity si¢ na matu-
rach rozszerzonych w latach 2015-2026 — razem 14, ze wszystkich terminow. Tresci pochodza
wprost z arkuszy CKE i nie sg zmieniane; przy kazdym zadaniu stoi jego sesja i numer w ory-
ginalnym arkuszu. Zadania idg od najlatwiejszego do najtrudniejszego, a na koncu jest
klucz: wynik, wskazowka naprowadzajaca na pomyst i szkic rozwigzania, czyli sam pomyst bez

rachunkoéw.

Skad bierze sig poziom trudnosci

Trudnosé jest liczba wyprowadzong z poziomu wykonania — sredniego wyniku wszystkich

zdajacych za dane zadanie, podanego w procentach maksymalnej liczby punktow:

trudno$é = (100 — poziom wykonania) : 20

Jak czytac oznaczenie trudnosci

Trudnosé stoi pod kazdym zadaniem w skali od 0 do 5 — pieé¢ kétek zamalowywanych co pot:
Niski poziom trudnosci °® 1/5
Sredni poziom trudnoéci ¢ee 3/s

Wysoki poziom trudnosci ¢eeee 5/5

Plakietka przy numerze zadania
Po lewej stronie nagtéwka ramki stoi zréodto — sesja i numer zadania w arkuszu CKE, po prawej
punktacja. Miedzy nimi moze stana¢ plakietka:

zwzM  zadanie wycofane z matur — tu 8. Wraz z Formutg 2023 zniknety zadania zamkniete
wielokrotnego wyboru (odpowiedzi A-D) i kodowane (wynik wpisywany cyframi w kratki).
Rozwiazywanie ich nadal ma sens: sprawdzaja te sama wiedze, tylko w takiej formie juz nie

wystapig.
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WARTOSC BEZWZGLEDNA - OD NAJLATWIEJSZEGO

Zadania

Zadaniel MAJ2015-ZADANIENRT  ZWZM 1PKT

Na rysunku przedstawiony jest zbiér wszystkich liczb rzeczywistych spetiajacych nieréw-

nosé¢ |2z — 8| < 10.

—1 | k s
Stad wynika, ze
A. k=2 B. k=4 C. k=5 D. k=9
TRUDNOSC 0,55 q
Zadanie 2 MAJ2019-ZADANIENR3  ZWZM

Na rysunku przedstawiono fragment wykresu funkcji y = f(x), ktéry jest ztozony z dwéch
péiprostych AD i CE oraz dwéch odcinkéw AB i BC, gdzie A = (—1,0), B = (1,2),
C=(3,0), D=(-4,3), E = (6,3).

Wzor funkcji f to

A. f(z)=lz+ 1]+ |z -1 B. f(z) = ||z — 1] - 2|
C. f(z)= ||z — 1] + 2] D. f(z)=|z—1] +2
TRUDNOSE 1,5[5 Y
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WARTOSC BEZWZGLEDNA - OD NAJLATWIEJSZEGO

Zadanie 3 MAJ2015-ZADANIENR2  ZWZM 1PKT

Dana jest funkcja f okreslona wzorem
T — 2 dla x <0
flx) =

|l +3|—4 dlaz>0.

Réwnanie f(x) =1 ma dokladnie

A. jedno rozwigzanie. B. dwa rozwigzania.
C. cztery rozwigzania. D. pi¢¢ rozwigzan.
TRUDNOSE 2[5 o0

Zadanie 4 MAJ2018-ZADANIENR2 ~ ZWZM 1PKT
Réwnanie
2] — 2| = |z] + 2
A. nie ma rozwigzan. B. ma doktadnie jedno rozwigzanie.
C. ma doktadnie dwa rozwigzania. D. ma doktadnie cztery rozwiazania.

TRUDNOSC 2[5 o0

Rozwiaz nieréwnos¢
25
24+dr+4< 3—\/x2—6$+9.

Zapisz obliczenia.

Wskazéwka: skorzystaj z tego, ze vVa? = |a| dla kazdej liczby rzeczywistej a.

TRUDNOSC 2,5[5 00

Zadanie 6 MAJ 2025 - ZADANIE NR 5
Rozwiaz nieréwnosé

v —2| =2 |z + 3| < —2.
Zapisz obliczenia.

TRUDNOSC 2,55 00 (

| Zadanie 5 MAJ 2023 - ZADANIENR 9 4 PKT
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WARTOSC BEZWZGLEDNA - OD NAJLATWIEJSZEGO

Zadanie 7 MAJ 2022 - ZADANIE NR 7 3PKT
Rozwigz réwnanie:

|z — 3| =2z + 11.

TRUDNOSC 3[5 o060

Zadanie 8 CZERWIEC 2017-ZADANIENRT ~ ZWZM 1PKT

Roéwnanie
||z — 4| -2 =2
ma doktadnie
A. dwa rozwigzania rzeczywiste. B. jedno rozwigzanie rzeczywiste.

C. cztery rozwiagzania rzeczywiste. D. trzy rozwiazania rzeczywiste.

TRUDNOSE 3[5 Y X )

Wyznacz najwieksza liczbe catkowita spelniajaca nier6wnosé |z| < |z — 1025|. W ponizsze

kratki wpisz — kolejno — cyfre setek, cyfre dziesigtek i cyfre jednosci otrzymanego wyniku.

TRUDNOSE 3[5 ‘Y X

Zadanie 10 MAJ2021-ZADANIENR 4 ZWZM
Liczba réznych pierwiastkow rownania
3+ |r—4]=0
jest réwna
A. 0 B.1 C. 2 D. 3

TRUDNOSC 3[5 o060

‘ Zadanie 9 CZERWIEC 2015 -ZADANIENR6  ZWZM 2 PKT
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WARTOSC BEZWZGLEDNA - OD NAJLATWIEJSZEGO

Zadanie 11 CZERWIEC 2018 - ZADANIENR 4  ZWZM 1PKT

Sposrod ponizszych nieréwnosci wskaz te, ktérg spetniaja doktadnie trzy liczby catkowite.

A.

3p45] <2 B. |3z +5| <2 C. |2z +4]| <2 D.

%x—i—?)‘ <2

TRUDNOSC 3,5[5 000 (

Zadanie 12  CZERWIEC 2016 - ZADANIE NR 9 4 PKT
Rozwiaz nieréwnosé

x2—3x+2|2|x—1].

TRUDNOSE 3,5[5 000 (

Rozwiaz nieré6wnosc¢
2z — 6] — |2* — 9] < 0.
Zapisz obliczenia.

TRUDNOSE 3,5[5 000

Zadanie 14 CZERWIEC 2020 - ZADANIE NR 6 3PKT
Wyznacz wszystkie wartosci parametru a, dla ktorych rownanie
_ 2
|z —5|=(a—1)"—4
ma dwa rézne rozwiazania dodatnie.

TRUDNOSE 3,5[5 000 (

| Zadanie 13 MAJ 2026 - ZADANIENR 5 4 PKT

s.7 ¢ lysyuczymatmy.pl


https://www.lysyuczymatmy.pl

Odpowiedzi, wskazowki i szkice

rozwigzan

Numer to numer zadania w tym zestawie. Do kazdego zadania: wynik koncowy (przy dowo-

dach pominiety), wskazéwka naprowadzajaca na pomyst i szkic rozwiazania — sam klucz, bez

rachunkoéw.

1 D.

Podziel obie strony nierownosci przez 2,
1Al ‘é‘
2 2|
-10<2r -8 <10 <—= —-1<z2 <9,

korzystajac z faktu, ze

wiec k = 0.
2 B.

Zwroc uwage, ze odpowiedzi C i D niczym
sie nie r6znig.

CiD to ta sama funkcja, bo |[xt—1|4+2 > 0
— obie odpadaja. Z wykresu f(3) = 0: A daje
6, B daje ||2| — 2| = 0.

3 A.

Przyrownaj kazdy ze wzoréow funkeji do 1,
rozwiaz réwnania i sprawdz czy rozwigzania
spelniaja zatozenia odpowiednie dla danych
WZOrOW.

Dlax < 0:xz—2 = 1daje x = 3 — odpada.
Dlaxz > 0: |z +3| = 5 daje z = 2 lub x = —8§;

zostaje tylko x = 2. Jedno rozwiazanie.

4 B.

Zastosuj podstawienie t = |x| > 0 lub
zastosuj metode graficzng.

Podstaw t = || > 0: [t —2| = t+2. Row-
nanie t—2 = t+2 jest sprzeczne, t —2 = —t—2

daje t =0, czyli z = 0. Jedno rozwigzanie.

e !

Zastosuj wzory skréconego mnozenia,
aby zapisa¢ wyrazenia pod pierwiastkami w
postaci kwadratow, a nastepnie skorzystaj z
tozsamosci Va2 = |a|. Otrzymana nieréwnoéé
z warto$ciami bezwzglednymi rozwigz, rozpa-
trujac odpowiednie przedziaty liczbowe wy-
znaczone przez miejsca zerowe wyrazen pod
modutami.

Pod pierwiastkami stoja (z+2)% i (z—3)?,
wiec nier6wnoéé to [z+42|+ |z —3| < £: suma
odlegtosci x od —2 i od 3. Miedzy nimi jest
stale réwna 5, na zewnatrz rosnie liniowo; gra-

1 - 14

nicg%ﬁosi@gawx:—glx: 3

6 z € (—00,—10) U (=2, +00).
Rozwaz trzy przypadki:

r € (—00,—3), x€[-3,2), v €[2,+00).

(_007 _3)7 [_372)7

[2,400). Kolejno nier6wnosé przechodzi w

Trzy przedziaty:

r+8 < =2 (czyli x < —10), =3z — 4 < =2
(czyli @ > —3) oraz —x — 8 < —2 (caly
przedzial). Razem © < —10 lub z > —2.

—_8
7 r=—3.
Jesli prawa strona tego réwnania jest nie-

ujemna, to mozna opusci¢ modut analogicznie

¢ lysyuczymatmy.pl


https://www.lysyuczymatmy.pl

do réwnan typu |z| = 5.
Prawa strona musi by¢ nieujemna: z >
—55.Zx—3 =2x+ 11 jest x = —14 (od-
8

pada), z v —3 = —2x — 11 jest x = —3.

8 D.
Skorzystaj z faktu, ze jesli B > 0, to
|A| = B, gdy A= B lub A= —B.
lt—4|-2==£2.7Z |v—4| =4: 2 €{0,8};

z |v — 4| = 0: z = 4. Trzy rozwiazania.

9 512

Mozesz podnies¢ obie strony nieréwnosci
do kwadratu, zeby pozby¢ sie modutéw (mo-
zemy tak zrobi¢, bo obie strony nieréwnosci
sa nieujemne).

Obie strony sa nieujemne, wiec wolno
podnie$¢ do kwadratu: 2? < (z —1025)? <
2050z < 10252 <= x < 512,5. Najwicksza
catkowita: 5H12.

10 B.
Zauwaz, ze xr musi by¢ niedodatni, zeby
rownanie mogto mie¢ rozwigzania. To pozwoli

szybko opusci¢ modut.

|z — 4] = =3z wymaga v < 0. Zx —4 =
—3z wychodzi x = 1 (odpada), z x — 4 = 3x
wychodzi © = —2. Jeden pierwiastek.
n B.

Rozwiaz po kolei kazda z nieréwnosci w

odpowiedziach.

-2 <ar+b< 2
W A wychodzi (—9%, —4) — pie¢ liczb catko-
witych; w B (—=5,25; —2,25) — dokladnie trzy:
—5,—4, 3.

lax + b < 2 <=

12 z € (—o0,1) U (3, +00).

Zacznij od rozpisania wyrazenia kwadra-
towego na iloczyn.

2 =3z +2 = (z — 1)(z — 2), wiec nie-
rownosé to |z — 1| (Jlz — 2| — 1) > 0. Pierw-
szy czynnik jest nieujemny, zatem z = 1 albo

lz—2|>1, czyliz <1lubz > 3.

13 x € (—o0,—5) U (—1,3) U (3, +0o0).
Oba wyrazenia pod modutami zeruja sie
dla x = 3 — wylacz wspélny czynnik |z — 3,
zamiast rozbija¢ na trzy przypadki.
120 —6|—|2?—9] = |z—3| (2—|z+3]) <0,
wiecx #3i|x+3|>2:x < —=5lubx > —1,

z wylaczeniem 3.

14 a€ (—2,—-1)U(3,4).

Potraktuj wyrazenie (a—1)*—4 jako jeden
parametr (oznacz go np. przez k) i nastepnie
skorzystaj z metody geometrycznej.

Oznacz k = (a — 1)* — 4. Prosta y = k
tnie wykres y = | — 5| w dw6ch punktach o
dodatnich odcietych <= 0 < k < 5 (wy-
kres przecina o$ Oy na wysokosci 5). Stad

4<(a—1)2<9, czyli2 <|a—1] <3.
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